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1. Bestäm	a	och	b	så	att	𝑓(𝑥)	blir	en	kontinuerlig	funktion:	

	

𝑓(𝑥) = &

𝑥' − 5𝑥* + 6𝑥
𝑥* − 3𝑥

															för		𝑥 ≠ 0	och	𝑥 ≠ 3	

𝑎																																									för		𝑥 = 0
𝑏																																									för		𝑥 = 3
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Svar:	𝑎 = −2	och	𝑏 = 1	

	
2. Beräkna	med	hjälp	av	standardgränsvärden:	

	

lim
>→@

(𝑒B> − 1)(1 − cos 𝑥)
arctan 𝑥* ln	(1 + 2𝑥)
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Svar:	2	
	

3. Låt	𝑓(𝑥)	vara	den	strängt	växande	funktionen	
	

𝑓(𝑥) = G
𝑥
2
+ 2						𝑑å			0 ≤ 𝑥 < 2	

2𝑥 − 3				𝑑å			3 ≤ 	𝑥 ≤ 4	
	

	
Visa	med	hjälp	av	gränsvärde	att	den	tillhörande	inversen	𝑓MN(𝑥)	inte	är	en	
kontinuerlig	funktion.	
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Svar:	Inversen	har	diskontinuitet	i	𝑥 = 3	vilket	inses	eftersom	att	funktionsvärdet	
𝑓MN(3)	skiljer	sig	från	vänstergränsvärdet	 lim

>→'M
𝑓MN(𝑥)	

	
4. Teorifrågor:	

	
a) Ett	gränsvärdesproblem	av	typen	O@

@
P	måste	utredas	ytterligare	innan	man	kan	

bestämma	dess	värde.		
Vilka	andra	tre	typer	av	gränsvärdesproblem	kräver	också	ytterligare	utredning	
för	att	deras	värden	skall	kunna	bestämmas?	
	

Svar:	Gränsvärde	av	typen	[∞/∞]	,	[∞ ∙ 0]	och	[∞ − ∞]	
	

b) Vid	axiomatisk	framställningen	av	ln 𝑥	kan	man	bl.a.	utgå	från	sambandet		
	

ln 𝑥𝑦 = ln 𝑥 + ln 𝑦	
	
i) Visa	med	hjälp	av	sambandet	ovan	att	

	
ln 1 = 0	

	
Svar:	ln 𝑥 = ln(1 ∙ 𝑥) = [enligt	sambandet	ovan] = ln 1 + ln 𝑥		

vilket	efter	ledvis	subtraktion	med	ln 𝑥	visar	att	ln 1	måste	vara	lika	med	noll	
	

	
ii) Visa	med	hjälp	av	sambandet	ovan	att	
	

ln
𝑥
𝑦
= ln 𝑥 − ln 𝑦	

	
Svar:	ln 𝑥 = ln \>

]
∙ 𝑦^ = [enligt	sambandet	ovan] = ln >

]
+ ln 𝑦		

vilket	efter	ledvis	subtraktion	med	ln 𝑦		visar	att	ln 𝑥 − ln 𝑦 = ln >
]
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