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1) Berdkna f6ljande gransvarden:

a)
I 1 — cos2x
*30In(1 + 3x) (€5 — 1)

Ledning: Forlangning med tadljarens konjugat, "trigettan” och férlangning
for att kunna utnyttja standardgransvarden ger gransvardet é .
b)

. 12x
lim

X—>=04/9x2 — 3x

Ledning: Utbrytning av exempelvis 9x? i rotuttrycket ger faktorn |3x| som

ersatts med —3x p.g.a. negativa varden, forkortning ger gransvardet -4.

3p

 (x+h)>—x°
lim ——
h—-0 h

Ledning: Utveckling med hjalp av Binomialkoefficienter och férkortning ger

gransvardet 5x*



2) Anpassam sa att

x%2 —8x+ 15 3
fx) = x—3 » x>
3x+m , x<3

sa att den blir kontinuerlig for alla reella tal.

Ledning: Den hogra delfunktionens ha hogergransvardet —2 i
skarven x = 3 sd att den vanstra delfunktionen maste

ha dndpunkten (3, —2) vilket medfor att m = —11.

3p

3) Los olikheten
3*<7-3%2+18

Ledning: Variabelskifte y = 3*/?2 med y > 0 ger andragradsolikheten

(y — 9)(y + 2) < 0 som efter teckenstudie och hinsyn till att y = 3*/2 > 0
ger intervallet y =€ ]0, 9] vilket motsvarar 3*/2 € ]0, 9] vilket ger

X € |—o0,4]
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4) Korta teorifrdgor - svara "RATT” eller "FEL med en motivering varfor” till varje svar:

a) Pastdende:
En strangt vaxande och kontinuerlig funktion kan ha en diskontinuerlig invers.
Ar detta Ritt eller Fel?
Svar: Ratt; om definitionsmangd kan det hos inversen
motsvaras av "ett hal” 6ver eller under en punkt.
b) Pastdende:
Funktionen

x—1, x<0
f(x)_{x+1 , x>0

kan inte kompletteras (utvidgas) med en punktix = 0 sa att den blir

kontinuerlig for alla reella tal.

Ar detta Ritt eller Fel?



<)

d)

Svar: Ratt; oavsett vilket funktionsvarde man véljer sa

blir funktionen diskontinuerlig fran minst ett hall i x = 0.

Pastaende:
Om
lim g(x) =
x—a
sa medfor det att
X
lim Q =0
x-a g(x)

Ar detta Ritt eller Fel?

Svar: Fel; pastaendet géller enbart om gransvardet lim f(x) ar begransat
xX—a

Pastaende:

Lat funktionen f(x) vara definierad i en omgivning till x — 4. Om gransvardena

y f(&x)—f(4)
im —————
x—4~ x—4
och
y f(&x)—f(4)
im —————

x4t x—4
existerar andligt och ar och lika sa ar f (x) deriverbar i punkten x = 4.

Ar detta Ritt eller Fel?

Svar: Ratt; da ar vinster- och hogerderivatan lika i x = 4.

Pastaende:

Funktionen f(x) = tan x ar diskontinuerligi x = g

Ar detta Ritt eller Fel?
Svar: Fel; ingar inte i definitionsméngden for f(x) = tan x.

Pastaende:



Funktionen f (x) ar definierad pa intervallet [a, b] och f(a) # f(b). DA existerar
alla mellanliggande funktionsvarden i minst en punkt inom det 6ppna intervallet
la, b[.

Ar detta Ritt eller Fel?

Svar: Fel; om funktionen tillats vara diskontinuerliga sa kan funktionen sakna

delar av eller alla mellanliggande funktionsvarden.
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