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1) Berdkna f6ljande gransvarden:

a)

b)

In(1 + 4x) (e®* — 1)
x—I:r(l) 1—cosx

Ledning: Forlangning for att kunna utnyttja standardgransvarden ger

gransvardet 48.

lim vx%2—-3x—x

X——00

Ledning: Utbrytning av |x| fran rotuttrycket visar att gransvardet ar av typen

[00 + 00] och man far det oegentliga gransvardet co.

sin 2x

lim
X—00 X

. B » begransad . PP
Ledning: Gransvardet ar av typen [ﬂ] och enligt sats ar gransvardet 0.

oandlig

3p



2) Anpassam sa att funktionen

x?>—8x+ 15 3
o ={"%-3 ' *>
kx —11 , x<3

blir kontinuerlig for alla reella tal.

Ledning: Den hogra delfunktionen har hogergransvardet —2
sa att den vanstra delfunktionen maste ha andpunkten (3, —2)

vilket kraver att k = 3.

2p

3) Los olikheten
In6x < In(16 — x?)

Ledning: Vinsterledet kriver att x > 0. Hogerledet kraver att 16 — x2 > 0 som
efter faktorisering och teckenstudie ger —4 < x < 4. Ddrmed studeras olikheten
enbart inom snittet 0 < x < 4. Olikheten l6ses och efter implikation far man
forslaget —8 < x < 2 som tillsammans kravet 0 < x < 4 ger snittet och

16sningsméngden 0 < x < 2, alltsa x € ]0, 2] .
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4) Korta teorifrgor - svara "RATT” eller "FEL med en motivering varfor” till varje svar:
a) Pastdende:
Om gransvardet
lim f(x) # f(3)
xX—3

sa ar f(x) diskontinuerligix = 3.

Svar: Ratt; funktionen narmar sig inte det varde som galler i den aktuella

punkten.

b) Pastdende:



d)

Om funktionerna f(x) och g(x) ar kontinuerliga pa det kompakta intervallet
[a, b] och har &ndpunkter f(a) > g(a) och g(b) < f(b). Da existerar minst en
skarningspunkt mellan f(x) och g(x) inom det 6ppna intervallet ]a, b| .

Ar detta Ritt eller Fel? Motivera ditt svar.

Svar: Fel; funktionen f(x) har hogst varde i bada andpunkterna och det finns

ingen garanti for att funktionskurvorna korsar varandra.

Pastaende:
Funktionen
x%43x—18
r=—"5

Har en lodrat asymptotix = 3.

Svar: Fel; faktorisering och forkortning av visar att funktionen bildar en rat linje

med ett "hal” i punkten (3,9).

Pastdende:

Om funktionen f(x) ar definierad pa intervallet [a, b] och f(a) # f(b) sa
existerar alla funktionsvarden f(¢) sadana att f(a) < f(§) < f(b) i minst en
punkt ¢ € ]a, b|.

Ar detta Ritt eller Fel? Motivera ditt svar.

Svar: Fel; funktionen f(x) kan ha en diskontinuitet inom intervallet och da finns

ingen garanti att alla mellanliggande varden antas.
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5) Paraihop funktion med korrekt pastaende, med hjalp av skisser av tillhdrande grafer:

a)

b)

d)

e)

fo={2 25,

RS P

o=t izrsg
ro =t oS,
fo={5 025,

)

i)

iv)

v)

Funktionen ar diskontinuerlig, ar
strangt monoton och har
kontinuerlig invers.

Funktionen ar diskontinuerlig, ar
inte strangt monoton och saknar
invers.

Funktionen ar kontinuerlig, ar
strangt monoton och har
kontinuerlig invers.

Funktionen ar kontinuerlig, ar inte
strangt monoton och saknar invers.

Funktionen ar kontinuerlig, ar
strangt monoton och har
diskontinuerlig invers.

Svar:a=v,b=ii,c=iv,d=ioche=i

Som synes stammer ingen funktion ned alternativ iii.
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