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1.   	
  
a)   Nämn	
  en	
  tillräcklig	
  egenskap	
  hos	
  en	
  funktion,	
  för	
  att	
  den	
  skall	
  vara	
  integrerbar	
  

med	
  Riemann-­‐‑integral.	
  
	
  

Svar:	
  Se	
  sats	
  6.4	
  

	
  
b)   Vad	
  (enligt	
  sats)	
  gäller	
  för	
  värdet	
  på	
  𝜉	
  i	
  följande	
  exempel	
  på	
  mellanled,	
  hämtade	
  

från	
  lösningen	
  av	
  en	
  uppgift:	
  
	
  

… = lim
'→)

1
𝑛

arctan 𝑥
'23

'
𝑑𝑥 = Enligt	
  sats	
  6.5 = lim

'→)

1
𝑛
arctan 𝜉 𝑛 + 1 − 𝑛 = ⋯	
  

	
  

Svar:	
  Se	
  sats	
  6.5	
  

	
  
c)   Med	
  generaliserade	
  integraler	
  utvidgas	
  definitionen	
  av	
  integraler	
  på	
  olika	
  sätt.	
  

Nämn	
  två	
  av	
  dessa.	
  
	
  

Svar:	
  Se	
  Definition	
  6.6	
  och	
  6.7	
  

	
  
3	
  � 	
  1	
  p	
  

	
   	
  



	
  
	
  

2.   Bestäm	
  en	
  primitiv	
  funktion	
  till:	
  

a)	
   𝑓 𝑥 = ln 𝑥@	
   b)	
   	
  𝑓 𝑥 = cosB 𝑥	
   c)	
   	
  𝑓 𝑥 = CDEFGH I
3JIK

	
  

Svar	
  a):	
  Partiell	
  integration	
  med	
  

faktor	
  1	
  ger	
  exempelvis	
  𝐹 𝑥 = 𝑥 𝑙𝑛 𝑥@ − 2𝑥	
  	
  

Svar	
  b):	
  ”Trigettan”	
  och	
  substitution	
  av	
  𝑠𝑖𝑛 𝑥	
  

ger	
  exempelvis	
  𝐹 𝑥 = 𝑠𝑖𝑛 𝑥 − QR'S I
B
	
  

	
  	
  

Svar	
  c):	
  Substitution	
  av	
  𝑎𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛 𝑥	
  ger	
  exempelvis	
  𝐹 𝑥 = WXYQR'K I
@

	
  	
  

3	
  � 	
  1	
  p	
  
	
  

3.   Bestäm:	
  
𝑑
𝑑𝑥

𝑒J[K𝑑𝑡
IK

FGH I
	
  

	
  
	
  

Svar:	
  Exempelvis	
  ”Krzysztofs	
  formel”	
  ger	
  𝑒JI]2𝑥 − 𝑒JQR'K I 𝑐𝑜𝑠 𝑥	
  	
  

3	
  p	
  
	
  

4.   Beräkna	
  värdet	
  av	
  den	
  generaliserade	
  integralen:	
  
	
  

1
𝑥@ 𝑥@ + 1

)

3
𝑑𝑥	
  

	
  
	
  

𝑆𝑣𝑎𝑟:	
  𝑃𝑎𝑟𝑡𝑖𝑎𝑙𝑏𝑟å𝑘𝑠𝑢𝑝𝑝𝑑𝑒𝑙𝑛𝑖𝑛𝑔	
  𝑔𝑒𝑟	
  𝑛𝑦𝑎	
  𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑙𝑒𝑛	
  	
  

1
𝑥@ −

1
𝑥@ + 1

)

3
𝑑𝑥. 𝐺𝑒𝑛𝑒𝑟𝑎𝑙𝑖𝑠𝑒𝑟𝑖𝑛𝑔𝑒𝑛	
  ℎä𝑣𝑠	
  

𝑜𝑐ℎ	
  𝑠𝑡𝑎𝑛𝑑𝑎𝑟𝑑𝑝𝑟𝑖𝑚𝑖𝑡𝑖𝑣𝑒𝑟	
  𝑔𝑒𝑟	
  𝑣ä𝑟𝑑𝑒𝑡	
  1 −
𝜋
4	
  	
  

	
  
3	
  p	
  


