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1. Beräkna	följande	obestämda	integraler	
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c. ∫16 sin 𝑥 cos 𝑥 (sin& 𝑥 −cos& 𝑥)𝑑𝑥	
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= −4$sin 4𝑥 𝑑𝑥 = cos 4𝑥 + 𝐶	

(= −2 sin& 2𝑥 + 𝐷)	
(= −8 sin& 𝑥 cos& 𝑥 + 𝐸)	
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Under-	och	övertrappa	med	två	delintervall	ger	
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3. Välj	en	funktion	som	inte	är	kontinuerlig	och	visa	att	medelvärdessatsen	för	integraler	

inte	är	tillämpbar	på	den.	
En	slumpmässigt	vald	diskontinuerlig	funktion:	

𝑓(𝑥) = Q5	𝑓ö𝑟	0 ≤ 𝑥 ≤ 2
7	𝑓ö𝑟	2 < 𝑥 ≤ 4		

duger	och	har	inom	aktuellt	intervall	integralen		

$ 𝑓(𝑥)
C

+
𝑑𝑥 = 5 ∙ 2 + 7 ∙ 2 = 24	

Tillämpning	av	medelvärdessatsen	för	integraler	säger	
	att	det	finns	minst	ett	𝜉	inom	0 ≤ 𝜉 ≤ 4	sådant	att	

	𝑓(𝜉) ∙ 4 = 24	men	𝑓(𝑥)	antar	aldrig	värdet	6	och	satsen	är	
alltså	inte	tillämpbar	på	denna	diskontinuerliga	funktion.	

	
Notera	att	exempelvis	𝑓(𝑥) = tan𝑥	eller	𝑓(𝑥) = "

#
		ej	kan	användas	i		

denna	uppgift	eftersom	de	(precis	som	alla	elementära	funktioner)	är		
kontinuerliga	på	hela	sin	definitionsmängd.	Att	funktionen	inte	har		

sammanhängande	definitionsmängd	är	en	helt	annan	sak…	
	

4. Beräkna	
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Medelvädessatsen
för	integraler	med
𝑎 ≤ ξ ≤ 𝑎 + 2

h = lim
H→E

f3 + 𝑒$H!g2 = 6	


