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1. Beräkna		
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Lösningstips:		∫ $
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Lösningstips:	Substitution	𝑢 = sin 𝑥	ger		∫ "
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," 𝑑𝑢		som	är	generaliserad	i	

𝑥 = 0	och	är	divergent	med	det	oegentliga	gränsvärdet	∞.	
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2. Beräkna	integralen	med	hjälp	av	en	Riemann-summa	med	n	stycken	remsor:	
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Lösningstips:	Det	räcker	att	skapa	en	Riemann-summa	med	n	st	termer	eftersom	över-		

och	undersumma	konvergerar	mot	samma	tal.	Med	översumma	får	man	
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→ 72	då	𝑛 → ∞	

2	p	

	

3. Beräkna	kurvlängden	för	funktionskurvan		𝑓(𝑥) = √1 − 𝑥!, −1 ≤ 𝑥 ≤ 1		med		
hjälp	av	en	integral.	
	

Lösningstips:	Formeln	för	kurvlängd	ger	
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= Tgeneralisering	hävs	
i	båda	ändarna

T = ⋯ = arcsin 1 − arcsin(−1) = 𝜋	
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4. Förenkla	
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Lösningstips:	Integralen	ersätts	enligt	Medelvärdessatsen	för	integraler	vilket	ger	
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	𝑓(𝜉)	2ℎ = lim
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2	𝑓(𝜉)		som	genom	instängningen	av	𝜉	ger	svaret	2 arctan 𝑥.	
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5. Visa	att	𝑓(𝑥) = 4	i	minst	en	punkt	𝑥 ∈ [−2, 4]	förutsatt	att	𝑓(𝑥)	är	kontinuerlig	och		
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Lösningstips:	Man	vet	med	hjälp	av	Medelvärdessatsen	för	integraler	att		

∫ 𝑓(𝑥)	𝑑𝑥(
,! =	”medelhöjd	gånger	bredd”	= 𝑓(𝜉) ∙ 6 = 24	och	detta	kräver	att	

”medelhöjden”		𝑓(𝜉) = 4	i	minst	en	punkt	inom	intervallet,	vilket	skulle	visas.	
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