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1. Visa	att		
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Lösningstips:	En	över-	och	en	undersumma	med	två	”remsor”	ger		""
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vilket	uppfyller	det	som	skall	visas.	
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2. Beräkna	
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Lösningstips:	variabelbyte		𝑢 = 𝑒'	ger	den	generaliserade	integralen	∫ %
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𝑑𝑢*

% .	
Generaliseringen	hävs,	integralen	löses	och	har	svaret	,
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3. Beräkna	
	
a. 	
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Lösningstips:	Analysens	huvudsats	efter	skifte	av	integrationsgränserna	(alternativt	

”Krzysztofs	formel”)	ger	svaret	−𝑒'" .	
	
	



b. 	
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Lösningstips:	Medelvärdessatsen	för	integraler.	Kan	användas	tack	vare	”kontinuerlig	

funktion	på	kompakt	intervall”	och	med	ett	𝑥 = 𝜉	inom	intervallet	får	man			

lim.→*
1→*

63 +
1
101

8:;;<;;=
2(1)

>(𝑛 + 5) − (𝑛 − 3):;;;;;<;;;;;=
506

@ = 3 ∙ 8 = 24	

3	p	
	
	
	

4. Beräkna	kurvlängden	för	parameterkurvan	
	

D𝑥
(𝑡) = 5 cos 𝑡
𝑦(𝑡) = 5 sin 𝑡 					𝑡 ∈ [0, 2𝜋]	

	
Svar:	Integral	för	kurvlängd	hos	parameterkurva	samt	”trigettan”	ger	längden	10𝜋.	
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5. Rätt	eller	fel?	Enbart	svaren	R	eller	F	räcker	i	denna	uppgift.	
	

a. Medelvärdessatsen	för	integraler	får	inte	användas	på	funktioner	som	är	
diskontinuerliga	på	det	aktuella	intervallet	för	då	kan	det	saknas	ett	lagom	stort	
funktionsvärde	𝑓(𝜉).	

	
Svar:	RÄTT	

	
b. Integralen		
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är	divergent.	
	

Svar:	FEL	(Den	är	konvergent	med	svaret	2.)	
	

c. Analysens	Huvudsats	berättar	att	marginaltillväxten	hos	en	integral,	då	man	
justerar	högergränsen,	är	lika	stor	som	funktionsvärdet	i	denna	punkt.	

	
Svar:	RÄTT	

	
d. Med	hjälp	av	Analysens	Huvudsats	kan	man	härleda	Integralkalkylens	

medelvärdessats.	
Svar:	FEL	(Tvärtom)	

	
e. En	integral	är	det	värde	som	stängs	in	mellan	alla	tillhörande	över-	och	

undersummor.	
	



Svar:	RÄTT	(Förutsatt	att	integralen	är	konvergent)	
	

f. Integralen		
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är	konvergent.	
	

Svar:	FEL	(Divergent	på	grund	av	nolldivision	för	primitiv	funktion	i	origo)	
	

g. Med	generaliserade	integraler	utvidgas	integral-begreppet	från	att	enbart	gälla	”på	
kompakta	intervall”	till	att	även	kunna	gälla	på	”öppna	eller	obegränsade	
intervall”.	

Svar:	RÄTT	
	

h. Med	hjälp	av	följande	integral	beräknas	kurvlängden	hos	en	funktionskurva	

&R1 − S𝑓7(𝑥)T"
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	Svar:	FEL	(Fel	tecken)	
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