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1. Berikna foljande integraler

a.

cos? x dx
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Losningstips: Losning med "Eulers formel for cosinus” eller med formeln "cosinus for
dubbla vinkeln” eller genom "partiell integration” ger alla tre svaret %.
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Generaliseringen hoger grans havs, integralen 16ses och svaret blir >
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Losningstips: Substitution u = e* ger den nya integralen fo
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2. Ar p3stiendena nedan Ritt eller Fel? Svara "RATT” eller "FEL med en motivering”.

a.

Medelvardessatsen for integraler kan tillampas pa féljande funktion inom

intervallet x € [3, 5]:

x+2 , x<4
f(x)_{x—l, x >4

Svar: FEL; diskontinuiteten i x = 4 gor satsen inte
far anvandas da ett "lagom f(&)” saknas.

Ur Insattningsformeln harleder man Analysens Huvudsats.

Svar: FEL; tvartom.

En éversumma och en undersumma till en integrerbar funktion har alltid olika
vdrden.

Svar: FEL; de ar lika om funktionen ar konstant
eller om antalet “remsor” n — co.

Med f6ljande integral beraknas kurvlangden hos funktionskurvan y = f(x):

Jb /1 + (f(x))2 dx

Svar: FEL; f(x) skall vara f'(x).
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3. Beridkna kurvlangden for parameterkurvan

{x(t) =73t c0,10]

y(t) = 11+ 4t

Losningstips: Integral for kurvlangd hos parameterkurva eller
Pythagoras’ sats mellan startpunkt och slutpunkt

(tack vare att kurvan ar en rat linje) ger svaret

50 langdenheter.
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4. Berdkna foljande integral med hjilp av en 6versumma:
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Ledning: 1° + 2% + 3% + 4% + -+ n® = —

Losningstips med n stycken "remsor” med bredden% :
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5. Berdkna gransvardet:

1 x+h X
lim — f sint? dt — f sint? dt
h-0 h a a

Losningstips: Med samma metod som i beviset av Analysens Huvudsats far man med

hjalp av Sats 6.2 €) och Medelvirdessatsen for integraler svaret sin x2
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