Facit KTR2 och KTR5 TNIU19

KTR2 version 2008
1.

a) Se kurshaftet

b) Se kurshéftet

) f(x)=vVx+2 med Dy = [—2,00[ och V; =[0,00[
f7'(x) =x*-2 med Dg-1=[0,00] och Vj-1 =[-2,00]

Fladom"2-2
il xd mmear (x4 2}
I

=

a) x=%+n7‘r eller x=%+n2n eller x=5?n+n21r , NE Z
b) x=n2m , n€ Z
¢ x=-10

a) 2
b) cosx = iz

c) V3



KTR2 version 2009

1.
a) x=§+n27‘c eller x=nm , ne Z
b) x=4
c) Saknar I6sning eftersom att € Vpesin = [—%,%]
2.
a) Insattning av exempelvis x = +3 ger samma funktionsvarde och darmed ar funktionen inte
injektiv och saknar darmed invers.
b) f(x) =vx3—64 med Dy =[4,0[ och V;=[0,00[
o) fl(x)=Vx2+64 med Dg-1 = [0,00[ och Vj-1 = [4,00[
3.

a) Dy =]2,00[ och Vp=]—00,00[
b) f~'(x) =e*+2 med Dp-1 =]-00,00[ och Vi1 =]2,00[

Fix}=logtx—23 |y
e




KTR2 version 2010
1.

a) Seldroboken sid 63
b) Se laroboken sid 71
c) Saknar I6sning eftersom att 2 € Dgycsin = [—1, 1]

a) Se kurshaftet

b) Se kurshéaftet

c) f(x)=x*+3 med Df =[0,00] och V;=[3,00[
f1(x) =vx—3 med Dg-1 = [3,00[ och Vj-1 = [0,00[

Fladex"2e3 v
gl bemgr{n-23 |

a) x=%+n7‘r eller x=—%+n2n eller x=%n+n2n , NE Z
b) x=i%+n2n eller x=n2n , n€e Z

c) x=-100



KTR2 version 2011

1.
a) x=%+n7‘r eller x=m+n2n , n€e Z
b) x=§+n27‘c eller x=%+n27‘r eller x=5?"+n27'c , NE Z
¢ x=-1

2.

a) Insattning av exempelvis x = +2 ger samma funktionsvarde och darmed ar funktionen inte
injektiv och saknar darmed invers.

b) f~'(x) =x*—3 med D;-1=[0,00[ och V-1 =[-3,00[

o flx)= —g med Dg-1 = [0,00[ och Vi-1 = ]—00,0]

a) -2
1

b) NG

c¢) Den naturliga logaritmen In x besvarar fragan e upphojt i vad, blir talet x”.
Definitionsmangden for In x innehaller inte talet x = 0 (inte heller x < 0) eftersom att "e

upphoijt i ett sokt tal” aldrig kan bli noll (eller mindre an noll).



KTR2 version 2012

1.
a) x=%+n7‘r eller x=%+n2n eller x=5?”+n2n , NE Z
b) x =nm eller x=i%+n27‘c , NE Z
¢ x==10
2.
f7'(x) =Inx+3 med D1 =]0,00[ och V-1 =]-00,00]
[Fixdmampi==33] y
i de loginded
2 aa A 2 7 s w ow
3.

g(f(x)) =x+2 med Dgp=[3,00[ och Vyp =[50



KTR2 version 2013

1.
a) x=nmw , n€ Z
b) x =nm eller x=%+n7‘r , NE Z
c) x=1 eller x=0
2.
a) 2
1
b) -3
¢ 1
3.

a) f(x)=1g(x—5) med Dy =]50[ och Vf=]—00,00]
b) f~'(x) =10*+5 med Dy-1 =]—o0,00[ och Vj-1 =]5,00[
c)




KTR2 version 2014

1.
a) Se kurshaftet och laroboken sid 63
b) Se kurshéaftet och Se laroboken sid 108
c) Se kurshaftet och laroboken sid 71

2.
a) x=i%+nn,n€Z
b) x =n2m eller x=§+nrr, neEvzZ
) x=43

3.

a) f(x)=e*—3 med Df =]—o00,0[ och Vf=]-3,00[
b) f~'(x) =In(x+3) med D1 =]-3,00[ och Vi1 =]—00,00[

Py u} -
T e



KTR2 version 2015

1.
a) x=%+n27‘c ellerx=5?n+n2n eller x=§+nn , NE Z
b) x =-100
c) x=2 eller x=3
2.
a) f(x)=e*+3 har Dy =]—o0,0[ och Vf=]3, 00
b) f~'(x) =In(x —3) med D1 =1]3,00[ och V-1 =]-00,00]
c)
Flxi=loglia=3)
!:':.-.l ) #
20 O D . " N I B
3.

totalt De-1 =[—4,2], V-1 =10,4]

c) Trots att funktionen f(x) varken ar strangt vaxande eller strangt avtagande sa ar den dnda
injektiv (varje y-varde forekommer endast i en punkt och kommer alltsa fran endast ett unikt x-
varde) och har darmed en invers!



KTR2 version 2016
1.

a) x=-1000
b) x=1 eller x =4
¢) x=nm , ne€Z

2.
a) %
V3
b) >
¢ 1
3.

a) f(x)=+3—x har Dp-1 =]-0,3] och Vp-1 =[0,00]
b) f—l(x) =3—%x2 med Df—1 = [0,00[ och Vf_l =]-o0,3]




KTR5 version 2017

1.
a) x=§+n27‘c eller x=%+n27‘c eller x=5?”+n2n, neE -z
b) x =1 eller x = e~ och notera att x = 0 ej ar tilldten rot
c) x=18
2.
3
a) E
b) —1
T
C) _E
3.

a) f(x) =v9—x har Dp-1 =]-,9] och V-1 =[0,00]
b) f7'(x) =9—x* med Dy-1=[0,00[ och V-1 =]-00,9]
c)

£(x)=9-x"2 y

g(x)=sqr(9-x)

h{x)=x 13

T11




KTR5 version 2018

a)
b)

c)

b)

Mangden av alla x-varden som en funktion f(x) ar definierad for
Dy =[-1,1] och Vf = [0, 7]
Sa lange varje enskilt funktionsvarde y harstammar fran enbart ett ingdngsvarde x ar

funktionen injektiv och har darmed invers.

Vs nm
x=—+—,neEZ
4 2
b4 T 5w
x=;+n7‘r eller x=g+n2n eller x=?+n2n, neEz

x =5 (noteraattx = —5inte ingari Df)

f(x) =e*+2 har Dg-1 =]—00,00[ och V-1 =1]2,00[
f7'(x) =In(x —2) med Dy-1 =]2,00[ och V-1 =]—00,00[

4 log

Fx)=exp(x)+2
(x)=log(x-2)
hx)=x




KTR5 version 2019

1.
a) x =500
b) x=%+n7‘r eIIerx=%+n21r eIIerx=5?n+n2n,n€Z
c) x=37n+n2n,nEZ

2.

a) Genom att skissa grafen och visa att det finns olika x-vdarden som ger samma y-varde (t.ex.
x = 0 och x = 4 som bada ger y = 2) har man visat att funktionen inte ar injektiv och

darmed saknar invers.

b) Genom att skissa grafen och visa att varje existerande y-varde kommer fran enbart fran ett

x-varde har man visat att funktionen ar injektiv och darmed har funktionen invers.
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KTR5 version 2020

1. Los ekvationerna:

x =-—10
b)

2 4
X =nm eIIerx=?”+n27T ellerx=?n+n2n, neEwz

c)

1 1
X = N
2.
) Fi®) = —VE=x, D1 = ]-,5], Vpr = ]—00,0]
b)
/
/ =
/71/ //
/ ,
3.

a) f(g(x)) =x—9, Df =[-3,00[, V; = [-12,00[
b)  g(f(x)) =vx2—=9, Df =]—0,-3]U[3,%0, V; = [0, 0]



KTR5 version 2021

a)
b)

c)

b)

x =30 (Notera att x = —30 maste kommenteras och strykas)
x =n2m eller x =§+nn,f6rn EZ
x =2 (Notera att 2* = —2 maste kommenteras och ger ingen 16sning)

Omvéandbar, har invers, alla funktionsvarden hdrstammar fran ett eget ingangsvarde.
s T

Dy =R och V= |-2, 7
Genom att exempelvis satta in tva olika x-vdrden med samma funktionsvarde inser man

att funktionen inte ar injektiv och darmed saknar invers.

f7'x)=e*+3, Dr =R och Vp:x =1]3, oof




KTR5 version 2022

1.
a) x=nn eIIerx=-I_-2?n+n21r,f6rnEZ
b) x= %
¢ x=3 (Notera att 2* = —5 maste kommenteras och ger ingen 16sning)
2.
a) Det ar ratt och detta géller alla funktioner f(x) — oavsett om de har invers eller ej. Det
finns inga funktioner som har flera y-varden for ett enskilt x-varde.
b) Strangt vdxande med origo och dndpunkterna (1, g) och (—1, - %) tydligt angivna:
c) Till exempel funktionerna f(x) = x, f(x) = %, f(x)=5-x
3.

a) f'x)=Inx-1, Df =10, o[ och Vf:x =]—00, oof
b) Med virdetabeller och synligt att kurvorna narmar sig axlarna asymptotiskt:

10




KTR5 version 2023

1.
a) x =n2m eller x =§+nn,f6rn EZ
b) x=-100
¢ x= % (Notera att x = —% maste kommenteras och ger ingen 16sning)
2.
a)
fH @) =5 - 22
Df—l - [0,00[
Vf—l = ]—OO’ 5]
b)
3.

a) x € Rvilket ar definitionsmangden fér y = arctan x
b) a = 2 ger funktion som ar symmetrisk kring linjen y = x
c) Pastdendet galler alla funktioner och inte enbart omvandbara funktioner — alltsa ar det

felaktigt.



KTR5 version 2024

b)

a)

b)

x =nm eller x=-l_-§+n2n,f6rnEZ
x=2

1
X =—-

4

f~1(x) =In(x — 3)
Df—l = ]3,00[
Vs = R

Endast for x € |5, 9[ eftersom naturliga logaritmen endast ar definierad for positiva
varden.

Till exempel

f(x) =~ medtillhérande f71(x) =~

x
eller

f(x) =3 — x medtillhérande f~1(x) =3 —x

Dessa funktioners kurvor till f(x) och tillhérande f~1(x) blir identiska d& de speglas i
linjeny = x.

Pastdendet ar korrekt.

x+3,-2<x<0,

Exempelvis funktionerna f (x) =% och f(x) = { l—x 0<x<?2 ir bada

omvandbara (har invers) trots att de varken ar strangt vaxande eller strangt avtagande.



KTR5 version 2025

1.
a) x =m+n2m eller x = i%+n2n,f<‘jrnEZ
b) x=4
¢ x=3
2.
a)
f@) =4 - 22
Df—l = [0,00[
Vf_1 = ]_00'4]
6
5
4
3
1
=3 -2 = 1 3 4 5 6
3
b)
3.

a) Detta kraver att man arbetar inom 1:a eller 4:e kvadranten och att x ar ett sinusvarde
inom intervallet x € [—1, 1].

b) Detta kraver att x # 0, alltsa ar bade negativa och positiva x-varden tillatna tack vare
att exponenterna ar jamna.

c) Pastdendet ar felaktigt eftersom att alla funktionsvarden y < 5 harstammar fran tva

olika x -varden; exempelvis x = 2 och x = 7 ger samma y = 4.



KTR5 version 20265

a) x=§+nn eIIerx=%+n2ﬂeIIerx=5?n+n2n,nEZ
b) x=3
s

c) x=—+n2—”,nEZ
3 3

a) fTlx)=e*+2
Dy1 =R

Vf—1 = ]2,00[
b)

R
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